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Staciakampis

Siame uzdavinyje daugiau matematikos, nei programavimo, be to, jj galima spresti
skirtingais metodais.

Nors staciakampj galima vienareikSmiskai nusakyti trijy kampy koordinatémis, laikome, kad
yra duotos visos keturios. Jos i§vardytos pagal laikrodzio rodykle.

Akivaizdu, kad jei sta¢iakampio krastinés yra lygiagreCios koordinaciy asims, tasky kiekj
stac¢iakampio viduje rasti labai paprasta
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Kai stac¢iakampis yra pasvirgs koordinaciy aSiy atzvilgiu, rasti tasky kiekj yra sunkiau.
Papildykime duotgj; staciakampj iki koordinaciy aSims lygiagretaus staciakampio
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Taskai, esantys trikampiy AED ir BCG (jie yra lygts) viduje nepriklauso staciakampiui
ABCD. Jy skaicius lygus skaiciui taSky, esanc¢iy stac¢iakampio BLCG viduje:

t8k sk=(y2-Yy3-1) x (X2-X3-1)

Be to, reikia suzinoti, ar atkarpoje AD (taskus, esancius atkarpoje BC, jau atmetéme) yra
ieSkomy tasSky (jie néra staCiakampio ABCD viduje, todél juos reikia pridéti prie

stac¢iakampio BLCG vidiniy tasky).

TasSky, kuriuos kerta atkarpa AD, skai¢ius lygus atkarpy ED ir EA didziausiam bendrajam

dalikliui minus 1.

AnalogiSkai suskaiciuojamas ir trikampiuose AFB ir DHC esanciy tasky skaicius: randamas
tasky skaicius sta¢iakampio DHCM viduje ir papildomas tasky, esanciy atkarpose AB ir CD,

skai¢iumi.

IeSkomasis sta¢iakampio ABCD viduje esanciy tasky skaiCius bus gautas 1§ stac¢iakampio

EFGH vidiniy tasky skaiciaus atémus sta¢iakampiy BLCG ir DHCM taskus.

Siame algoritme remiamasi teiginiu, kad staciojo trikampio jzambinei priklausanciy tasky su
sveikosiomis koordinatémis skaicius lygus abiejy statiniy didZiausiam bendrajam dalikliui

minus 1, jei nejskaitomi jZambinés galai.

Irodysime §j teiginj. Imkime bet kokj statyji trikampij, kurio statiniy ilgiai yra sveikieji
skaiciai. Nubrézkime keletg trikampio pagrindui lygiagreCiy atkarpy. Tose vietose, kur
atkarpos kerta jZambine c, nuleiskime aukstines | trikampio pagrindg. Taip gausime keleta

prigludusiy prie jZambinés mazy trikampiy
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Visi mazieji trikampiai bus panasis j didjji trikampi (jy visi atitinkami kampai lygis).

Dabar pakoreguokime tuos mazus trikampius: juos nupieSkime taip, kad visi mazieji
trikampiai biity vienodi. Taip bus tik tada, jei trikampio vertikalyji statinj padalysime j lygias
dalis ir 18 jstrizaing kertan¢iy taSky nuleisime auksStines. Kadangi trikampiai yra panasis, tai,
jei sutampa vienas i$ statiniy, turi sutapti ir kity krastiniy ilgiai

Norint, kad trikampiy vertikaliy statiniy ilgiai buty sveikieji skai¢iai, didZiojo trikampio
statinj b reikia dalyti j k daliy, ¢ia k — bet koks b daliklis. Antrasis mazyjy trikampiy statinis
bus sveikasis skaiCius tik tada, jei k bus ir a daliklis.

Abu kiekvieno mazojo trikampio jstrizainés galai priklauso jstrizainei C. Jei kiekvieno jy
abiejy statiniy ilgai sveikieji skaiciai, tai ir tasky, esanciy abiejuose istriZzainés galuose,
koordinatés bus sveikieji skaiciai.

Isitikinome, kad jei trikampj galima aukSciau paaiSkintu bidu padalyti ;| maZesnius
trikampius, kuriy statiniy ilgiai yra sveikieji skaiciai, tai mazesniy trikampiy jstrizainiy galai
priklausys pradinio trikampio jstrizainei ir jy koordinatés bus sveikieji skaiciai.

Kiek daugiausiai tokiy tasky gali biiti? Tiek, kiek yra mazyjy trikampiy minus 1. Na o jy
daugiausiai gali buti tiek, koks yra statiniy a ir b didziausias bendrasis daliklis.

Nors sprendimo idéjos aprasas ir jrodymas gana ilgi, pats algoritmas — trumpas:
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type taskas = record
X, y: integer;
end;
function dbd (x, y: integer): integer;
{ randa skaiCiy X ir y didziausigjj bendra daliklj }
begin
if x =0
then dbd := y
else dbd := dbd (y mod x, x)
end; {dbd}
function max (x, y: integer): integer;
begin
if x > vy
then max := x
else max := vy
end;
function taskai (a, b, ¢, d: taskas): integer;
{ randa staciakampio viduje esanciy tasky skaiciy }
var ilgis, plotis, { staiakampio dydis }
al, bl, a2, b2, {trikampiy statiniai }
task, taskl, task2: integer;
begin
{ randame gaubianciojo sta¢iakampio dydj }
plotis := max (abs (a.x - c.x), abs (b.x - d.x));
ilgis := max (abs (a.y - c.y), abs (b.y - d.y));
task := (plotis - 1) * (ilgis - 1);
{ rasime pirmo trikampio krastines }
al := abs (a.x - b.x);
bl := abs (a.y - b.y);
taskl := (a1l - 1) * (bl - 1) + dbd (al, bl) - 1;
{ taip pat ir antro trikampio }
a2 := abs (b.x - ¢c.x);
b2 := abs (b.y - c.vy);
task2 := (a2 - 1) * (b2 - 1) + dbd (a2, b2) - 1;
taskai := task - taskl - task?2
end;
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